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       f تـعهى دانح يعسفح:
f (x) x xln x ;x 0

f (0) 0

   



  

 تٍاٍَا2ٔفعّسانُرٍجح0عُدf لاتهٍح اشرماقٌٔح اظرًسازادزض (1

انًجال fأدزض ذغٍساخ ، ثى  f( أدزض شفعٍح 2 0; . 

fحم انًعادنح ( 3 (x) 0، ٍجح تٍاٍَأفعّسانُر  

عهى انًجال  (C) انًُحًُأزظى  (4 3;3 

     fتـ: *انًجال عهى دانح يعسفح 
1 ln(x²)

f x
x²


. 

فً انًجال f.ثى ادزض ذغٍساخ f(ادزض شفعٍح 1 0;. 

(عٍٍ َمط ذماطع2
f

(C يع يحٕز انفٕاصم ، ثى أزظى(
f

(C )   

      fعهى دانح يعسفح I 2;  :تـ f x 1 xln(x 2)   

fأ( احعة -1  '(x)ٔf ''(x) أجم كم ي ٍx ٍيI. 

fب(عٍٍّ إشازج    ''(x)  ثى اظرُرج ٔجٕد عدد حمٍمً ٔحٍد

 0,6; 0,5    تحٍثf '( ) 0  . 

 .f( ادزض ذغٍساخ اندانح 2

(تٍٍّ أٌ:3
²

f ( ) 1
2


  


f،اظرُرج حصسا نـ ( ) 

4 )
0M ًَُمطح يٍ انًُح

f
(C فاصهرٓا (

0x ٔ(T)               

انًًاض نهًُجً
f

(C فً انُمطح (
0M. 

ٌكافئ  Oًٌسّ تانًثدأ (T)أ( تٍٍّ أٌ  
0 0 0f (x ) x f '(x ) 

ب(اظرُرج ٔجٕد يًاظٍٍ  
a(T ) ٔ

b(T  Oتانًثدأ ًٌسّاٌ (

 .a ٔbٍ انحمٍمٍٍٍ ٌثى عٍٍ انعدد  

     f تـ*عهىدانح عددٌح يعسّفح:
ln x²

f (x) 1
x

  

 (C) ًيعرٕ يصٔد تى.و.وذًثٍهٓا انثٍاًَ ف (O; i ; j) 

  ٔاكرة يعادلاخ انًعرمًٍاخ انًمازتحf(أدزض ذغٍساخ1

ٌّ انًُحُى  -     ( انري يعادنرّع انًعرمٍى )ٌمط( C)أثثد أ

     y 1   ٌٍٍطهة ذعٍٍٍ احداثٍاذًٓا.فً َمطر 

f( احعة :2 ( x) f (x)  .ياذ ذعرُرج ؟ 

f(تٍٍ اٌ انًعادنح:3 (x) 0ذمثم حلا ٔحٍدا 1, 0.5    

ًٌٔط A(0;1)(ٌشًم انُمطح dٌمثم يًاظا)(C)(أثثد أ4ٌ

 فً َمطرٍٍ ٌطهة ذعٍٍٍ احداثٍاذًٓا.(C)انًُحُى

 (.C( ثى )d( أزظى )5(. dأٔجد يعادنح نهًًاض )

 mحعة لٍى انٕظٍط انحمٍمً ، تٍاٍَا ٔ(َالش 6

fعدد حهٕل انًعادنح:  (x) mx 1  

      f:اندانح انعددٌح حٍث xf (x) x ln e 2   

(C) ًيعرٕ يصٔد تى.و.وذًثٍهٓا انثٍاًَ ف )j;i;o(


 

تٍٍ اٌ  -أ– 1   fD ;ln2 ln2;    

xfتٍٍ أٌ: -ب (x) 2x ln 1 2e    

احعة -جـ 
x
lim f (x)


  ٔ
x
lim f (x)


 

احعة - 
x ln 2

lim f (x)


ٔ
x ln 2

lim f (x)


 ثى فعس انُرٍجح تٍاٍَا

 غٍساذٓاثى ازظى جدٔل ذ fادزض اذجاِ ذغٍساندانح  -د

(ٔ )ًٍٍٍ يمازتٍٍ )مٌمثم يعر(C)تٍٍ أٌ  -أ-3
/

 )

yيعادنراًْا عهى انرٕانً : 2x  ٔy x ln2  

 يع يحٕز انفٕاصم .(C)عٍٍ َمط ذماطع  -ب

 (.   C)أَشئ انًُحُى -جـ

     I  )g عهى انح عددٌح يعسفح د 2ـت: 

       2xln3x4²x)x(g  

 . gأدزض ذغٍساخ اندانح  -أ(

 . g(x)ثى إظرُرج إشازج  g ( ،1)g(3أحعة ) -ب(

2- f  يعسفح عهىدانح عددٌح 2حٍث  :  

2x

2xln
x2)x(f




ٍٔنٍك(ًًانًُحًُ ان)م نٓاث  

:Dfيٍ  xيٍ أجم كم أثثد أٌ -أ(
)²2x(

)x(g
)x('f


 

  f(،1-)f( ،1)f(0ثى أحعة)، fب(أدزض ذغٍساخ اندانح  

 يعرمٍى  y=-x+2( ذي انًعادنح أثثد أٌ انًعرمٍى )-جـ(

 ( .يمازب يائم نهًُحًُ )

 ( .( تانُعثح نهًعرمٍى )أدزض ٔضعٍح انًُحًُ )-د(

( يعايم ذٕجٍّ كم اظٍٍ نهًُحًُ)تسٍْ عهى ٔجٕد يً-ف(

 .(ن( إَشئ  ) ( .-1يًُٓا )

;O;i)انًعرٕي يُعٕب إنى يعهى يرعايد ٔ يرجاَط      j). 

I- انًُحُى
h

(C ٔانًعسفح  hْٕ انرًثٍم انثٍاًَ نهدانح انعددٌح (

عهى انًجال  0 ;:ًكًا ٌه h(x) x² 2 lnx  . 

 أ( تمساءج تٍاٍَح شكم جدٔل 

 .hذغٍساخ اندانح  

 ب( عهم ٔجٕد عدد حمٍمً

1,25تحٍثٔحٍد   1,5  

)hٌحمك: ) 0  

  h(x)اظرُرج اشازج جـ( 

عهى انًجال  0 ;. 

 

 

 
 

II-f اندانح انعددٌح انًعسفح عهى انًجال 0 ;:تـ 

1 ln x
f (x) x

x


  ٍٔنٍك

f
(C  .ذًثٍهٓا انثٍاًَ(
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II-f اندانح انعددٌح انًعسفح عهى انًجال 0 ;:تـ 

1 ln x
f (x) x

x


  ٍٔنٍك

f
(C  ذًثٍهٓا انثٍاًَ.(

( تٍٍّ أٌ :1  
x
lim f (x)


 احعة  . ثى
x 0

lim f (x)


 

 تٍاٍَا انُرٍجح انًحصم عهٍٓا. فعس

تٍٍّ أَّ يٍ أجم كم  -أ (2 x 0 ; :
h(x)

f '(x)
x²

 

 ثى شكم جدٔل ذغٍساذٓا. fاظرُرج اذجاِ ذغٍس اندانح  -ب   

تٍٍّ أٌ :(4  
1

f ( ) 2  


fثى جد حصسا نهعدد ،  ( ). 

تٍٍّ أٌ انًُحُى -(أ5  
f

(C ٌمثم يعرمًٍا يمازتا يائلا  (

( ): ّيعادنرy x 

ادزض ٔضعٍح  -ب     
f

(C )تانُعثح نهًعرمٍى  ( ). 

نهًُحُى  (T) ( تٍٍّ أَّ ٌٕجد يًاض6  
f

(C ٌٕاشي  (

)انًعرمٍى ) .ٌّطهة ذعٍٍٍ يعادنح ن ، 

)ٔ (T)( أَشئ كلا يٍ 7   )  ثى
f

(C  فً انًعهى انعاتك (

عدد حهٕل  m( َالش ، تٍاٍَا ٔحعة لٍى انٕظٍط انحمٍمً 8  

mxانًعادنح :    ln x 1 0   

      I)gدانح يعسفح عهى 0;:تانشكم 

 g x ax 1 ln(bx)    ٔ حٍثa  ،b  ٍي*


. 

g(1)تحٍث ٌكٌٕ    a ٔb( عٍٍ 1  2 ٔg'(1) 2 

 .ٔ عُد  0عُد  gعٍٍ َٓاٌرً اندانح (2

 ذغٍساذٓا.ثى شكم جدٔل  gأدزض اذجاِ ذغٍس اندانح  (2

تٍٍ أٌ انًعادنح (3 g x 0 ذمثم حلا ٔحٍدا 0;1  

 210ظعرّ  جد حصسا نهعددتاظرعًال طسٌمح انرُصٍف 

إشازج  xحدد حعة لٍى (4 g x عهى انًجال 0;. 

II ) َعرثس اندانحf  انًعسفح عهى D 0;   :ًكًا ٌه 

 f 0 0  يٍ أجم كم ٔx D  ، 
xln x

f x
x 1




 

 C ٓا انثٍاًَ فً يعهى يرعايد ٔيرجاَطذًثٍه(O;i, j) 

يعرًسج عهى  fتٍٍ أٌ اندانح  (1 0;. 

 ؟ فعس تٍاٍَا انُرٍجح.0الاشرماق عُد  fْم ذمثم اندانح (2

تٍٍ أٌ (3 
 

 
2

g x
f x

x 1
 


 .fاظرُرج اذجاِ ذغٍس اندانحثى . 

ذحمك أٌ  ثى.عُد  fندانح(أحعة َٓاٌح ا4 f     

 .fثى شكم جدٔل ذغٍساخ اندانح

5) ْٕانرًثٍم انثٍاًَ نهدانحx ln xانعاتك فً انًعهى 

أدزض الأٔضاع انُعثٍح نهًُحٍٍٍُ* C ٔ . 

أحعة انُٓاٌح:* 
x
lim f x ln x


   .فعس تٍاٍَا انُرٍجح .

أزظى انًُحٍٍٍُ  C ٔ . 

,0[انًعسفح عهى انًجال fَعرثس اندانح        [  : تـ

b
f (x) ax cln(x)

x
   ٔ

f(C ذًثٍهٓا انثٍاًَ فً  (

O)يعرٕيُعٕب إنى يعهى يرعايد ٔيرجاَط  ;i ; j ). 

تحٍث    a  ،b  ٔ  cعٍٍ الأعداد انحمٍمٍح  أولا>
f(C ٌمثم  (

يًاظا ًٌس تانًثدأ ٌٔمثم عُد انُفطح ذاخ  A(1;1)ُد انُمطح ع

 يًاظا ٌٕاشي حايم يحٕز انفٕاصم. 2انفاصهح 

 c=8و    b=4و   a=-3َفسض أٌ  ثانيا>

تٍٍ أٌ-1
3x² 8x 4

f '(x)
x²

  
 ٔاظرُرج إشازجf '(x) 

 احعة انُٓاٌاخ عرد أطساف يجم انرعسٌف.-2

 .fاخ نهدانح شكم جدٔل انرغٍس-3

fتٍٍ أٌ انًعادنح -4  (x) 0  ذمثم حلا ٔحٍدا عهى

انًجال 4 ;4,1  

نهًُحُى  (T)عٍٍ يعادنح انًًاض -5
f(C  . 1انري يٍهّ  (

أزظى انًُحُى -6
f(C  . (T)انًًاض (

عدد حهٕل  mَالش تٍاٍَا ، ٔحعة لٍى انٕظٍط انحمٍمً -7

3x² انًعادنح : 4 (m 8lnx)x x    

    f دانح يعسفح عهى انًجًٕعحI ] 1;1[ ]1; [    تـ

:
1

f (x) ln(x 1)
x 1

  


  ٔ
f

(C ذًثٍهٓا انثٍاًَ فً  (

O)يعرٕ يُعٕب إنى يعهى يرعايد ٔيرجاَط  ;i ; j ). 

( أ( احعة 1 
x 1

lim f (x)




،
x 1

lim f (x)




ٔ
x 1

lim f (x)




 

ياذا ذعرُرج تانُعثح نهًُحُى
f

(C .ب(احعة (
x
lim f (x)


. 

x أ(تٍٍ أَّ يٍ أجم كم-2  I،
2

x(x 3)
f '(x)

(x 1) (x 1)




 
. 

fب(اظرُرج إشازج  '(x)عهىI  ثى شكم جدٔل ذغٍساخf. 

)يعادنح انًًاضجـ(عٍٍ  )نـ
f

(C  2فً َمطرح ذاخ انفاصهح (

 3)g1[دانح يعسفح عهى; [تـ
1 x 1

g(x) ln
x 1 x

 
   

  
  

;1[يٍ xأ( تٍٍ أَّ يٍ أجم كم   [ ،
x 1

1
x


 . 

;1[عهى انًجال g(x)ثى اظرُرج إشازج  [ . 

ب( احعة   
x
lim g(x)


 .ياذا ذعرُرج ؟

xانرًثٍم انثٍاًَ نهدانح(C)جـ(َعًً ln x حدد ٔضعٍح

انًُحُى
f

(C ;1[عهى انًجال(C)تانُعثح نهًُحى ( [  

)ٔ (C)د( ازظى    ) ثى انًُحُى
f

(C ). 

 mا حعة لٍى انٕظٍط انحمٍمً انًٕجة ذًايا( َالش تٍا4ٍَ

 عدد ٔإشازج حهٕل انًعادنح :
1 x 1

ln 0
x 1 m

 
  

  
 

 

0: 

0; 
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